Repaso - Minimo Comin Miiltiplo
(Castelli Horacio P.)

Queda a cargo del alumno hacer la auto correccion de todos los ejercicios que deb
l 5 resolver, para eso dispone del resultado en todos los casos. Los ejercicios resueltos y los
videos, estan para que el alumno los analice y entienda el procedimiento.

Recordemos
. Qué es el minimo comuin multiplo (mem)?

El minimo comin multiplo (mcm) es el niimero positivo mas pequeiio que es
miiltiplo de dos 0 mas nimeros (simultineamente).

Repacemos desde el comienzo:

- Multiplos de un niimero, son todos aquellos que obtienes al multiplicar el niimero por otros nimeros.

— Célculo | Miiltiplo
@ Primer Ejemplo 2x1= 2
o 2x2= 4
2x3= 6
Calculemos los primeros cinco multiplos del numero 2 2x4= 8
2x5= 10
- Ahora Veamos otro.
%0 Calculo | Multiplo
=/ Segundo Ejemplo 3x1= 3
> 3x2= 6
3x3= 9
Calculemos los primeros cinco multiplos del numero 3 3x4= 12
3x5= 15

- Avancemos un poco mas. Ahora busquemos los miltiplos comunes a los nimeros 2 y 3.

Para que esto resulte mas claro, escribiremos en fila, primero los mdltiplos de 2 y abajo, también en fila,
los miltiplos de 3. (Un muiltiplo comiin, es el miltiplo de dos 0 mds nimeros, y en todos al mismo
tiempo)

Molbiplos de 2: 2,4,6,8,40, 12,44 16,18, .
HL;H;'PfoS. de 3 26,9, 492, 485 AR . 21, ..

Una vez escritos algunos miiltiplos de cada numero, marcaremos (para resaltar) los multiplos
comunes (que son multiplos de ambos)

Milbiples de 2 : 2.4,8.8.40.@. 14 .16. @9 .
Moltiplos de 3: 3, @ a. @ 15, @ . 21...

Entonces, podemos decir que, los primeros multiplos comunes de los niimeros
dos y tres, son: 6,12,y 18
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Y si has comprendido hasta este punto, ahora queda lo mas facil. Encontrar el minimo comin multiplo
"mem'', es decir, seleccionar el menor de todos los multiplos comunes encontrados.

\ Finalmente, el minimo comin multiplo entre 2 y 3 serd 6. Y se escribe asi: mem(2,3) =6 |

R Ly o S e P e N e Gy e e
= o= T ST e S G g e

e e

Debes saber, que hay otras formas para encontrar el minimo comiin miiltiplo entre dos o mas
ndmeros, quizds, la que veremos a continuacion sea la mds ficil y conocida, y consiste en descomponer
en factores primos todos los nimeros simultineamente. Después simplemente multiplicamos los factores
comunes.

Vamos a ver un ejemplo de esto, calculando el mem de 12 y de 18.

12 18] 2

6 9| 2

3 9] 3

1 3 3
A

m.c.m(12,18)= 2x2x3x3 :@
Asiqueel mem( 12,18 ) =36

Videos Explicativos:
Si olvidaste lo explicado en clase, te recomiendo veas estos videos.
Minimo Comiin Multiplo (mcm)

A. | Primer video https://youtu.be/txIIA_ fyl.5g

B. Segundo Vldeo httos //Voutu be/NRJ dB gOE]dI

1) Resuelve los siguientes ejercicios: Encuentra el minimo comin
multiplo de los siguientes nimeros. Para todos los ejercicios, deberds
escribir en tu carpeta, el enunciado, y el ejercicio propuesto, también
deberds realizar y escribir claramente todos los pasos necesarios para llegar
al resultado. Utiliza el método que mas fécil te resulte.

a) mem(4, 6)= Muiltiplos | Multiplos R:
3 de 4 de 6 Primero: ponemos los
114-1=4 6:-1=6 multiplos de cada
— - — nimero, y luego, marco
24-2=8 |6-2=12 con rojo los mudltiplos
34:-3=12|6-3 =18 comunes. (12, 24, etc)
44-4=166-4 =24 .
Finalmente tomo el
5/4:-5=20|6-5=30 menor, que en este caso
6|4-6=24|6-6 =36 es 12.
Ahora resolvamos nuevamente, pero esta vez, paso a paso y usando la forma explicada en clase.
Paso 1 4 6 Primero Escribimos los nimeros a los que queremos buscar el mecm
(minimo comuin multiplo)
Paso 2 4 6 2 Buscamos el nimero mds pequefio que divide al primero de los dos nimeros 4 y 6. En
este caso, el primer niimero es 4 (cuatro) y el nimero mas pequefio que lo divide es el 2
(dos). Entonces en la ultima columna ponemos el 2, y ....
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Paso 3 4 6 2  Dividimos cada uno de los niimeros (el 4 y el 6) por el 2 (dos que pusimos en la tltima
2 3 columna.
Entonces:
4 dividido 2 es 2, por lo tanto ponemos 2 debajo del 4
6 dividido 2 es 3, por lo tanto ponemos 3 debajo del 6
Ahora repetimos todo, pero con los nimeros que nos quedaron, el 2 (dos) y el 3 (tres)
Paso 4 4 6 2 Buscamos el nimero mds pequefio que divide al primero de los dos nimeros 2 y 3. En
) 3 9  estecaso, el primer nimero es 2 (dos) y el nimero mas pequefio que lo divide es también
el 2 (dos). Entonces en la ultima columna ponemos otroel 2, y ....
Paso 5 4 6 2 Dividimos cada uno de los nimeros que resultaron anteriormente (el 2 y el 3) por el 2
) 3 5 (dosque pusimos en la dltima columna.
1 3 Entonces:
2 dividido 2 es 1, por lo tanto ponemos 1 debajo del 2 (y terminamos con la columna)
z 3 dividido 2 es NO S PUEDE, por lo tanto, bajamos el 3 dejandolo sin dividir
Ahora repetimos todo, pero con los nimeros que nos quedaron, el 2 (dos) y el 3 (tres)
Paso 6 4 6 2 Buscamos el nimero mds pequefio que divide al numero que nos queda, es decir 3. Y el
2 3 ) nimero mds pequeflo que lo divide es el 3 (tres). Entonces en la ultima columna
1 3 3 ponemos el 3,y ....
z
Paso 7 4 6 2  La primer columna, ya la habiamos terminado porque llegamos a 1, por lo tanto nos
) 3 ) queda la segunda columna, que tiene un 3 y ya sabemos del paso anterior que el numero
1 3 3 mas pequefio que lo divide también es 3. Entonces....
z 1 3 dividido 3 es 1, por lo tanto debajo del 3 de la segunda columna ponemos el 1 y como
=z llegamos al 1 terminamos también con esa columna
Paso8 A continuacién, multiplicamos los numero que encontramos en la ultima columna (asi encontramos
el minimo comitn miltiplo) mcm = 2x2x3 = 12

)

b) mcm(6’8) Minimo comun multiplo: R: 24

. 6x1 =6 8x1 = 8 i
Primero: ponemos los (a7

iltiplos ~ de  cada 6x2 =12 8x2 - 18 \
multip 6x3 =18 8x3 =
nimero, 'y luego, 6x4 =O 8x4 = 32
marco con rojo los 6x5 = 30 8x5 = 40
multiplos comunes. 6Xx6 = 36 8x6 =

. 6x7 =42 8x7 = 56
Finalmente tomo el 6x8 = 8x8 - 64
menor, que en este caso
es 12. | m.c.m. (8, 6) =24

Repite el proceso usando la tabla y las divisiones vista anteriormente

W

C) mcm(40,60) Resuelve repitiendo los mismos pasos del ejercicio R: 120
anterior
W

d) mem(12,15) Siempre deberds escribir en tu carpeta todos los pasos R: 60

que hiciste para llegar al resultado.

W
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AN
e) mem(13,11) | 3= (13, 26,39,52,65 78,91,104,117,130,(143) 156, .. R: 143
e \_/
(11,22,38,.., 121, 132,(143)154)
MCM = 143
f) mem(9,15) Recuerda copiar siempre en tu carpeta, el nimero y R: 45
ejercicio planteado.
g)  mem(7.2) 7=1(7,14)21,..) R: 14
S -
2=(246,810,12,14)16,.)
MCM = 14
h) mem(16,18) Siempre debergs .CSCI'lblI‘ en tu carpeta todos los pasos que R: 144
hiciste para llegar al resultado.
i)  mem(14,19) 14= (14,28, 42, .., 238, 252, 2@, 280,..)
19=(19,38,57, ..., 228, 247, (266), 285 )
MCM = 266
"
) mcm(15,20) R: 60
"
k) mcm(14,4) 14 = (14] @@J 42, .. ) R: 28
o 9 (20
4=(4,812,16,20,24,(28)32,..)
MCM = 28
1) mcm(180,324) Recuerda copiar siempre en tu carpeta, el nimero y R: 1620
ejercicio planteado.
m) mem(21,24) 21= (21,42, 63,84,105, 126, 147, :@@, 189,..) R: 168
F N
24= (24, 48,72,96,120, 144, @69“, 192,..)
MCM = 168 B
Il) mem(20,30) Siempre debergs .CSCI'lbII‘ en tu carpeta todos los pasos R: 60
que hiciste para llegar al resultado.
0) mem(9,6) M(6)=1{6,12, 15,24, 30, 36, ... R: 18

M(9)={9, 18,27, 36, 45, 5....

= e R - R S S o B mem Rl (6
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2) Resuelve los siguientes ejercicios: Encuentra el minimo comiin
multiplo de los siguientes nimeros. Para todos los ejercicios, deberds
escribir en tu carpeta, el enunciado, y el ejercicio propuesto, también
deberas realizar y escribir claramente todos los pasos necesarios para
llegar al resultado. Utiliza el método que mas fécil te resulte.

a) mem(8,10,20) =

2

2

2 Siempre deberds escribir

5 en tu carpeta todos los

pasos que hiciste para
llegar al resultado

Elmcm.=2x2x2x5=40

A\

b) mem(3,27,81) = ) R: 81
W

_ Recuerda copiar siempre en tu carpeta, el nimero y .

C) mem(14,21,35) = ejercicio planteado. R: 210
W

d) mem(235= | R: 30

e) mem(5,6,4) = R 60

Recuerda se corregira el

proceso que utilizas para

llegar al resultado. ”
El alumno debe realizar auto
correccion. Elmecm.=2x2x3x5=60

W

f) mcem(10,100,1000) R: 1000
W

g) mem(72,81,126) R: 4536
W

h) mem(2,3,4) ‘ Siempre deberés .escribir en tu carpeta todos los pasos R: 12

que hiciste para llegar al resultado.

W

i) mem(12,18,1) | R: 36
"

J) mcm(20,50,100) 2 R: 100
2 Elmem.=2x2x5x5
5 Recuerda copiar siempre
5 Elm.c.m. =100 en tu carpeta, el nimero y

ejercicio planteado.

"

k) mem(16,28,48) | R: 336
"
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1) mem(72,108,60) 60| 2 R: 1080
Y\ 3012 Recuerda se
\\ ) 15]2 corregira el proceso
:\\ 1513 que utilizas para
513
5|3 llegar al resultado.
® )9
ﬁ-’ S El alumno debe
- realizar auto
m.c.m 108,60) - 23°5=1080 correccion.
W
m) mem(33,88,121) | | R: 2904 |
W
n) mem(160,280,480) | | R 3360 |
W
0) mem(63,49,57) | [ R 8379 |
W
p) mcm(4,6,9) 4 6 9| 2 R: 36
2 3 92 Elmcm.=2x2x3x3 A~
Siempre deberds escribir en tu 1 3 93 y
carpeta todos los pasos que 1 3|3 Elmcm. =36 7 &
hiciste para llegar al resultado. 1 -
\\_’//
W

(Lenguaje coloquial)

3) Resuelve los siguientes ejercicios: A todos los ejercicios, los deberds escribir en tu carpeta,
(el enunciado, y el ejercicio propuesto), y deberds escribir claramente todos los pasos necesarios
para llegar al resultado.

a) En una calle se estidn instalando dos semaforos: uno de ellos se
pondra en verde cada 3 minutos y el otro, cada 5 minutos. Una vez R: 15
comiencen a funcionar los seméforos, ;cudnto tiempo tardardn en ’
ponerse en verde al mismo tiempo por primera vez?

W
b)  Tres luces se encienden a intervalos, la primera cada 12 segundos, la segunda R: 180

cada 15 segundos y la tercera cada 18 segundos.
Si al comenzar, las tres se prenden juntas, cuanto tiempo después, nuevamente prenderdn

las tres juntas.

W

¢) Susana y Alejandro viajan a la ciudad de Coérdoba por trabajo y de paso, se R: 42

encuentran para distribuir sus tareas.
Pero Susana viaja cada 21 dias y Alejandro cada 14 dias. ;Cada cuantos dias se

encuentran?
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Tres alumnos comienzan a contar juntos, Paula cuenta de 8 en 3 ~ ;ﬁ

8, Pedro de 10 en 10 y Patricia de 12 en 12. Cual serd el primer g5~ su | R:120

. « 1., -
numero en el que los tres coincidirdn? mu;ed-

W

En una obra, tres camiones con tres recorridos distintos, inician juntos el R: 360
trabajo, y regresan a cargar nuevamente. :

El primero completa el recorrido y recarga cada 40 minutos, el segundo cada 60 minutos
y el tercero cada hora y media. Cuantos minutos pasaran para que nuevamente inicien
juntos el recorrido? y horas?

W

En una fabrica, el proveedor de alambres entrega sus productos cada 8 dias y el

proveedor de tornillos cada 14 dias. R: 41

Se sabe que 15 dias atras, ambos proveedores entregaron las mercaderias el mismo.
Calcular cuantos dias faltan para que entreguen sus productos el mismo dia otra vez.

En este ejercicio, lee tranquilo y entiende bien lo que dice el enunciado

g)

W

En una estacién de trenes cargan los vagones con
productos agricolas. Al tren que transporta trigo lo
cargan puntualmente cada 18 horas, al que
transporta maiz lo cargan cada 27 horas y otro que
transporta ganado vacuno cada 30 horas.

R: 270

(Cada cuantas horas se encontraran los tres trenes en la estacién simultdneamente mientras
los cargan?

h)

W

En una banda compuesta por un baterista, un guitarrista, un bajista y un

. - R: 48
saxofonista hacen sonar sus instrumentos.

El baterista toca en lapsos de 8 tiempos, el guitarrista en 12 tiempos, el bajista en 6
tiempos y el saxofonista en 16 tiempos. Si todos empiezan al mismo tiempo. ;En cudntos
tiempos sus periodos volverdn a coincidir?

i)

W

En una maquina, al prenderse comienzan a moverse sus tres engranajes, y

sabiendo que, el primero completa una vuelta cada 4 segundos. R: 60

El segundo cada 6 segundos y el tercero cada 15 segundos. Cuanto tiempo tardaran en
iniciaran nuevamente juntos?

W

En un hospital, un paciente, comenzd a tomar hoy a las 10:30 de la mafana,

tres medicamentos. El primero se toma cada 45 minutos, R: 16:30hs

El segundo cada 72 minutos, y el tercero, cada dos horas. ;A qué hora coincidirdn por
primera vez los tres medicamentos? Y la segunda vez?

El paciente deberd tomar los tres remedios juntos cada 360 minutos, es decir cada 6 horas. Entonces
si comenzo6 a las 10:30, le sumamos 6 horas y encontrares que deberd tomar nuevamente los tres
medicamentos juntos a las 4:40 de la tarde o dicho de otra forma, a las 16:30 horas.

W

D:\M_de_Falla\Matematica\Mate_2023\02_Fracciones\2A_Minimo_Comun_Multiplo.doc
Fecha de impresion 03/03/2023 01:36:00 Pégina 7 de 9




Repaso - Minimo Comin Miiltiplo
(Castelli Horacio P.)

k) En una maquina, al prenderse comienzan a moverse sus tres engranajes, y
sabiendo que, el primero completa una vuelta cada 4 segundos.
El segundo cada 6 segundos y el tercero cada 15 segundos. Cuanto tiempo tardaran en
iniciaran nuevamente juntos?

R: 60

W
Viajemos durante unos minutos por nuestro sistema solar. A: g
2\ S Sabfas que recientemente, se han realizado muchos | B: ¢,

‘ descubiertos de nuestro sistema solar?. C:

Ahora datos reales de algunos planetas: el planeta Mercurio tarda
88 dias terrestres en dar una vuelta alrededor del Sol. El planeta
Venus tarda 225 dias en completar su 6rbita.

Entonces deberas responder:
a)- Si Mercurio y Venus estan alineados con el Sol, ;cudnto
tardara en producirse nuevamente esta alineacién?

URANO ~__NEPTUNO . . L, . . .
_ b)- Si Venus y la Tierra estd alineados, ;dentro de cudntos dias

1E1 SBtéma solar Q‘(s volveran a estarlo?
e, e ‘ \;

¢)- Si los tres planetas estian alineados en un momento dado, ;cuanto tiempo pasard hasta
que los tres planetas vuelvan a coincidir?
W
m) Dos motos que se dedican a realizar repartos, Tienen recorridos idénticos e
inician juntas cada jornada laboral.
Sabiendo que sus recorridos son fijos y bien cronometrados, se pide calcular, cada cuanto

tiempo iniciardn el recorrido juntas, si una completa el recorrido en 70 minutos, y la otra
en 80 minutos.

R: 560

W

o P

n) Tres costureras se juntan par hacer frazadas CUADRADAS con recortes de tela | Ry: 60
que tienen 10 centimetros de ancho por 12 centimetros de largo.
No quieren romper ningin recorte de tela, y los deben colocar siempre de la | Rp: ¢?
misma forma, con el lado mayor en la base. Se quiere saber:
1)- (Cuaéles serdn las dimensiones de cada lado en la frazada més pequefa que | R3: ¢?
podran hacer?

2)- (Cuantos recortes de tela tendrd la base? Ry: &2
3)- (Y la altura?
4)- ;Cuantos recortes habrd en total en cada frazada? Rs: (?

5)- Y para finalizar, si hicieran mds grande cada frazada, cual serd el proximo
tamafio que podrian hacer una frazada cuadrada, usando el mismo tipo de
recortes de tela?

)

o

0) Desde una orilla del rio, cruza una lancha cada 20 minutos, y un bote a remos
cada 15 minutos.
Si a las 9:00 de la mafiana comenzaron juntos, a que hora iniciaran juntos nuevamente?

R: 10hs
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Explicacién del resultado: Si realizas los cdlculos encontraras que iniciaran
juntos cada 60 minutos.

Entonces si comenzaron a las 9 de la mafiana, comenzaran nuevamente
juntos a las 10 de la mafiana, y a las 11, etc.
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